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Aufgabe 1. Untersuchen Sie, ob folgende Funktionslimites existieren und bestimmen Sie
diese gegebenenfalls:

a) lim V1+z(Vz+a—Vz+1), a>1,
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c) gclln;o(x—\/(x—l)(x—Q)), r>2,
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Aufgabe 2. a) Es seien a,b € R, a < b und [ : [a,b] — [a,]] stetig.
Zeigen Sie: Es gibt ein x € [a, b] mit f(z) = xo.
b) Es seien a,b € R, a < b und f,g : [a,b] — R stetig. Es gelte f(a) < g(a) und

f(b) = g(b).
Zeigen Sie: Es gibt ein zg € [a, b] mit f(z) = g(xo).

Aufgabe 3. Es seien a,b € R, a < b. Eine Funktion f : [a,b] — R nehme jeden Wert
genau zweimal an.
Zeigen Sie: f ist nicht stetig.

Aufgabe 4. Fiir beschrankte Funktionen g : D — C heifit ||g|| := sup{|g(z)| : = € D}
die Supremumsnorm von g. Sei (f,)nen eine Folge beschrankter Funktionen f, : D — C.
Zeigen Sie:

a) Gilt Z || frll < o0, soist die Reihe Z fn(zx) absolut konvergent in jedem Punkt = € D.
n=0 n=0

b) Gilt Z || fnll < oo und sind auBerdem alle f,, stetig, dann ist auch die durch f(z) :=

n=0

Z fn(z) definierte Funktion f: D — C stetig.
n=0



