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Aufgabe 1. Sei (f,), die Folge der Fibonacci-Zahlen, siehe Blatt 1.

(a) Bestimmen Sie den Konvergenzradius der Potenzreihe F(z) := >~ | f,2™.
Hinweis: Wie hangen die Fibonacci-Zahlen mit der Folge definiert in Aufgabe 3
von Blatt 6 zusammen?

(b) Zeigen Sie, daf fiir alle z € C im obigen Konvergenzbereich gilt:
F(2) = z+ F(2)(z + 22).
(¢) Gegen welche rationale Funktion konvergiert F'(z) im Inneren des Konvergenzkreises?

Aufgabe 2. Bestimmen Sie die Konvergenzradien der folgenden Potenzreihen:

(a) A(z){jlin(”n 3n)z" ) B =3
© =Y

(d) die hypergeometrische Reihe zu «, 3,7 € C\ {0, —-1,-2,-3,...}:

D(z) = i Mz”, wobei (0), :==0(0+1)(0+2)--- (6 +n—1).

0 n!(7)n
Aufgabe 3. Es sei (V,(, )) euklidischer Vektorraum, |v|| = /(v,v) und v,w € V.
Zeigen Sie:
(@) [lvll = lwll <= (v —w,v+w) =0.
(b) |lv—w| =v+w| < (v,w)=0.

I

)
() [lo+wl* = vl* + wl* < (v,w) =0.
lv
)

(d) Fiir w # v gilt: Hv -2 (v — w)H = |jv|| <= (v,w) =0.

lo —w]]?

Aufgabe 4. Welche der folgenden Abbildungen N; : R?® — R, definiert eine Norm?
(Begriindung erforderlich)

(a) Ni((w1, 22, 23)) = /(21 — 22)% + (22 — 23)% + (23 — 221)?
(b) No((1, 2, 23)) = \/|m1 — 223 + |z0 — 2233 + |25 — 2243,
(C) Ng(([L‘l,l‘Q, ZL‘3)) = \/(l‘l — 2l‘2)2 + (I‘Q — 2[L‘3)2 + (l‘g — 2[L‘1)2 s
@ Nil(e, @) = (Vied + Vil + Vsl



